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¢ Une suite est une application de N (ou une partie de N) dans R.
¢ Une suite peut étre définie par :
» Une formule explicite : U, en fonction de n , (exemple : U, =5n+2).
U,=2
U,,=U,+3

¢ Principe de raisonnement par récurrence : P(n) est une propriété vraie pour tout n lorsque :

» Une relation de récurrence : U, donnéet U, ; =f(U,), exemple: {

(P(0) estvraie) et (si P(n)estvraie,alors P(n+1) estvraie).

+* Suites arithmétiques — Suites géométriques

Suite arithmétique Suite géométrique
Définition U,.-U,=r ;rek) U,:1=q9-U, ;(@eR)
Raison r q
Terme
U =U,+n-r U. =U.-qg"
général no 70 n=Yo'd
Relation
termes
quelconques
_N _ o 1-¢V
Somme des 8= D) (a+b) S=ax ig ' (g=1)
termes
TR N: nombr('e de termes N : nombre de termes
a: le premier terme de la somme a: le premier terme de la somme
b: le dernier terme de la somme q: la raison de la suite
Relation
entre
consécutifs
a,betc
Sir>0 alors lim U, =+w *Si -1<g<1 alors limU, =0
.s; 1 al I U_+oosiU0>0
Limite Si r<0 alors limU, =—x 1 g>Lalors amu, = —0 si Uy <0
* Si g <-1 alors (U, ) n'admet pas de limite
Si r=0 alors limU, =U, *Sig=1 alors lmU, =U,
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+¢ Suites convergentes

¢ Soit (U,,) une suite réelle; m,M R et a fini ou infini.

» limU, =a sietseulementsi limU,, =a et lmU,,  =a.
n—>+o0 n—-+o n—+o

* Toute suite convergente est bornée. (la réciproque est fausse).

*Si m<U, <M et (U,) converge vers a alors m<a<M.

% Suitesdu type:V,, = f(U,)

¢ Soit f une fonction définie sur un intervalle I et (U,) une suite d’élément de I .

IimU, =a
> Si rlli_;:f(x) L alors nlirgo(f(Un )) =b. : (a,b finis ou infinis) .

+* Limites et ordre

¢ Soit (U,), (V,) et (W,) trois suites; n>n, et £,0' eR.
»Si U, <V, etsi limU,=¢, limV, =/ alors /<!,

n—>+w0 n—>+o00

»Si V. <U, <W, etsi limV, =limW, =/ alors limU, =/.
n—+ow n—+w n—+w
> Si O£|Un|£Vn et si limV, =0 alors IimU, =0.
n—+wo n—+xo

»Si U,<V, etsi limU,=+0 alors limV, =+cw.

n—-+0 n—+w
»Si U,<V, etsi limV, =—o alors ImU, =—.

n—-+0w n—+0m

¢ Convergence des suites monotones

¢ Soit (U,,) une suite définie pour n > 0.
» Sila suite (U, ) est croissante et majorée alors elle converge versunréel a et U, <a , Vn=>0.
» Sila suite (U, ) est décroissante et minorée alors elle converge versunréel b et U, 2b , V>0

» Toute suite croissante et non majorée tend vers +oo.
» Toute suite décroissante et non minorée tend vers —oo .

%+ Suites récurrentes ¢ Soit (U,) une suite vérifiant :
* U

* (U,) converge vers /. alors f(0)=1.

2.1 =FU,) ou est une fonction.

* f est continue en /

+» Suites adjacentes

¢ Deux suites (U,) et (V,) sont adjacentes lorsqu’elles vérifient les conditions suivantes :
» Pour tout n>0 ,U, <V, .
» La suite (U,) est croissante et (V) est décroissante.
» La suite (V, —U,) converge vers 0.

Dans ce cas les suites (U,) et (V,) convergent vers la méme limite.
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