Habib Gammar % FONCTIONS RECIPROQUES #& 4¢

4+ Soit f une fonction définie sur un intervalle I de R.
+ Définition :
» On dit que f réalise une bijection de I sur f(I) (ou que f estune bijection de I sur f(I)),
si pour tout y de f(I),'équation f(x)=y admet une unique solution dans I .

< Théoréme :

» Si f est une fonction strictement monotone sur un intervalle I, alors f réalise une bijection

de I sur f(I).

4+ Soit f une bijection d’un intervalle I sur f([).
+ Définition :
» On appelle fonction réciproque de f et on note f ' la fonction définie sur f(I) qui a tout y

de f(I) associe 'unique solution dans I de ’équation f(x)=1y.

+ Conséquences :
> (f) =y sxel)s (=2 ;yefD)

> flof(x)=x ; Vxel > fof W=y ; Yyef)

» Si f est continue sur I alors f ' est continue sur f(I) et varie dans le méme sens
de variation que f .

» Les courbes respectives d’une bijection / et sa réciproque f ' dans un repére orthonormé
sont symétriques par rapport a la premiere bissectrice A: y=x.
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+»» Dérivée de la fonction réciproque

4+ Soit f une bijection d’un intervalle I sur f(I) et acl.

fla)=5b ! est dérivable en b
» Si < f est dérivable ena alors (F 1Y (b) = i _ 11
f'(a)=0 (@) [
f)=J f! est dérivable sur J
» Si {f est dérivable sur [ alors veed . (FY (x)= 11
veel, f'(x)#0 £ @)
((bﬂf ) ’w"“
' = ,"' (€ 5)
(T)' B &
(Ty)' |-~
T AS 7B
..‘.‘ g T
it A o
(0] i I'l’(TZ)

4+ Soit n et p deux entiers tels que n>2 et p > 2 et soit a et b deux réels positifs.

« Définition :
» La fonction x> x" est une bijection de [0,+oo[ sur [0,+o] .

» Sa fonction réciproque f ' est définie sur [0,+o[ par f*(x) = Y , appelée fonction
1 1
(Pour n=2, %/_=«/—=x2).

. eme . _ -
racine n“"°. On note également, f (x)=x" ,

» lim v x =+

X—>+00

+ Conséquences :
> Vx,yel0,+o0o : (x”

+¢ Propriétés :

» (YVa) =a » Ya-b="a b >

g |
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